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摘要 : 阐述 了 一 个 Snarandache 问 题 的 均值 估计 , 并 利用 Peron 公 式 和 留 数 定理 , 给 出 了 这 个 问题 的 一 
个 渐 近 公式 , 其 余 项 可 以 做 到 OCX2 ) 
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0 引言 
F Smarandacn 星 文献 [HH 的 问题 25 中 引入 了 函数 PCD) 外 d 这 里 , 定义 了 一 个 新 的 函数 : 


Pu (也 : 一 册 d( 革 中 , 嚼 固定 的 数 来 研究 jgP, (CD 的 均值 公式 . 


时 Kmodg) 


， 《 


由 于 JogP(D) 的 生成 函数 为 ，FC 9 汪汪 


( q85Cs1/ 轩 “9 


从 而 利用 Peron 公 式 和 留 数 定 理 , 可 得 到 之 / gp (Da 的 一 个 渐 近 公式 ， 
1 预备 知识 


Se ai 
引 理 1 1 ([2] 第 四 章 定理 1) 设 &# 的 生成 函数 为 ,; FC9 一 > 亏 当 洲 ] 时 绝对 收敛 ,，a% 于 入 号 
DT-1 


HH 


_ ACD > 二 0 为 关于 芍 单 调 增 函数 , 且 当 c 一 1 十 0 时 , > | am 一 0OCc 一 ta>0 


HH=-1 


那么 , 对 于 任意 的 二 近 1 TIT 二 1 x 一 N 十 1/2 有 公式 ; 
四 xAC2 59 1 只 
尺 4- 寺 ;| Rs Set 人 元 记 本 下 
其 中 大 OO 常数 仅 依赖 于 有 
引 理 12 ([3] 定理 74 1D) 5(9 一 之 ! 和 


N D n 直 
让 -一 ]i 《 gl 《 SN) 0 一 。 
| 人 1 


7 为 Eule 否 数 % yaCna= 1 2 … ) 统 称 为 Stieltes 常 数 . 
引 理 1 3(T3] 第 七 章 习 题 14) 


SS E ] 下 n An 了 交 二 区 到 和 闪光 
SR 汪 有 
了 主要 结果 


定理 忆 pgPi(m 一 动 *pe xz 二 xpgx csh OCx ) 其 中 的 关于 9 的 常数 
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证 明 : 由 于 JogPi(D) 的 生成 函数 为 ; 
F9 =-(qgCsly 国 59=5Cs1798509d gd gs1795C9 


从 而 ,由 Perron 公 式 (G 引 理 1. 1) 得 : 
屋 训 
人 4 ]c8P (ID) 一 去 | 〈 RN | 9 ds 二 (0 与 
其 中 2 芝 T 关 b 一 1 十 0g x 
卫 虐 轴 
HH( 引 一 5(081/95(9( 双 9 SS logq 也 (9 一 一 
5 (0S17/95(9( 双 9 下 
考虑 如 图 所 示 的 围 道 在 围 道 上 上 应 用 留 数 定理 
得 :; (了 (3 也 (3 在 围 道 内 只 有 一 个 极点 s 汪 1) 


-上 (9 ds 一 xjogx logq--1 十 Y 十 和 Xo ) 


四 1 xlogx| 


_ 工 | 9 ds 一 本 人 X 十 了 了 


2 开 


| ljogq-- 入 lo8q 十 1 一 Y3) 上 从 而 ， 


1 AE 区 | 二 
IJo8P CD) 一 2 下 ( 习 


其 中 ， 久 关 于 下 的 常数 R 是 五 (中 也 (39 在 围 道 [的 上 .下 和 左 三 边 上 的 积 4 


利用 Ze 者 内 信 i 易 得 ， 
| 信 @ 二 | 和 本 大 丽人 语 和 坟 了 人 


RE | 宇和 区 中 下 15G1M2 十 边 上 ， 妇 ET 
MO 人 


] xlogx- CH OCX2 jg 全 


从 而 , 取 TI= xz 即 得 ; 2 IJogP (0mD 一 二 pe 小 二 
其 中 ，% 为 关于 由 的 常数 ,7 为 ER 
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Abstract D isScussed themean value of a Smarandache Pioblenm and 中 也 ied the asynptotic Pmula of this 
prob gm by uspng Peron fmuB and tresidue 也 eorem 


Key words mean value estimna 铭 Perlon Pmula residue 和 eorem 


